A propos d'un groupe d’associateurs

Hoang Ngoc Minh

Partant de I'équation K Z3, i.e. ’équation différentielle fuchsienne d’ordre 1
avec les singularités régulieres dans {0, 1, 00} suivante (sans condition initiale)
et en les indéterminées non commutatives {zg,z1} (= X) [3, 5] :

(DE) dG = (zowo + r1w1)G  avec wq(z) = %,wl(z) = 1d_ZZ

et également de son groupe Galois différentiel, i.e. le groupe suivant [7]
Galc(DE) = {e°|C € Liec (X))},

nous décrivons un groupe d’associateurs contenant 1'associateur de Drinfel’d,
noté ®rz, [3, 6] (déterminé de fagon unique par cette équation différentielle et
des conditions asymptotiques), i.e. le groupe suivant [g].

dm(A) = {®xzeC|C € Liea(X), (e | xo) = (¢ | 21) = 0}
= Gal3*(DE),

oul A est un anneau commutatif contenant Q.
Ce groupe dm(A) contient le groupe DM (A) introduit dans [3, @], i.e. et
défini par les conditions suivantes : ® € DM (A) si et seulement si

(@[ 1x-) =1, (®|mg)=(®|z)=0, A, P=DRD
et, pour tout

V=exp( > (ry® |y V9" p e aqyy
n n b

n>2

on a
AU =0T et (¥|ly.)=1,

Y étant 'alphabet {y}r>1 et my est le morphisme de (C{X)x; & C1,.,1x~)
dans (C((Y)),.,1y~) défini par myad' oy ... 25 oy — Yo - Ys, -

Nous exhibons également des exemples, non triviaux, de candidats asso-
ciateurs a coefficients rationnels en régularisant des polyzétas indexés par des
multiindices entiers négatifs [6]. Ces derniers sont des intégrales itérées diver-

gentes, sur wo,w, dans = C\ {0, 1}, et associées a une sous-classe de séries
rationnelles en les indeterminées non commutatives dans X et a coefficients
complexes [IJ.

Notons que chaque élément de la forme ® = ®x ze®, avec e© € Gale(DE),
régularise une solution L € H(Q){(X)) de (DE) vérifiant

L(z) ~g e*° log(2) € ot L(z) j~e ™ log(1-2) g



En plus, en définissant la série ¥ € C{(Y)) comme suit [§]

Yw e X*xy, (¥ |7myw)= p.f.n_>+oo<<I: | w) |n), {n® logb(n)}aezbeN,

les séries @, ¥ vérifient I'identité suivante [4] [§]

. (—y1)* .
11 ewz”nl:eXp(Wyl—ZC(yk) - )w [T 50,

leLynY k>2 leLynX

ol, en équipant X et Y l'ordre, respectivement, 1 > xg et y1 > y2 > ...,

— LynX (resp. LynY) est Pensemble des mots de Lyndon sur X (resp. V),

— {P}iecynx (resp. {IL; }iecyny ) est une base multi homogene de 'algebre
de Lie des éléments primitifs du bigebre (C(X),.,1x~,A,,) [10] (resp.
((C<Y>a o1y, A ) [8])a

— {Si}hiccynx (vesp. {Ei}iccyny) est une base de transcendance de I’alge-
bre (C(X),w,1x+) [10] (resp. (C{Y), w,1y«) [§]) telle que, pour tout
li,....l; € LynX (resp. LynY ) et i > ... > 1, (S, w ... S, | By ...
P,y =1 (resp. (¥, v ... 5 Xy, | I, ...II;,) = 1) et 0 pour d’autres cas.

En identifiant les coordonnées locales dans cette identié, on obtient un sys-

teme de relations polynomiales, homogénes en poids, entres les polyzétas conver-
gthS {C(Sl)}lellyanX (resp. {C(Zl)}leﬂanf{yl}) [27 8]
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